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FINAL 01 로그함수교점과길이의비
2026학년도서경대학교모의논술·문제 1

2 < a < b, a : b = 2 : 3인두실수 a, b에대하여직선 y = 3과세곡선

y = log2 x, y = loga x, y = logb x

가만나는점을각각A,B,C라하자. AB : BC = 1 : 4이고

a3 + b3 =
q

p
(p, q는서로소인자연수)

일때, (1)A의좌표, (2) p+ q를구하시오.

답안작성포인트 조건을식으로바꾸는첫줄과,최종요구값을닫는마지막줄을반드시쓰십시오.

답안작성
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FINAL 01 로그함수교점과길이의비
2026학년도서경대학교모의논술·문제 1

문제
2 < a < b, a : b = 2 : 3인두실수 a, b에대하여직선 y = 3과세곡선

y = log2 x, y = loga x, y = logb x

가만나는점을각각A,B,C라하자. AB : BC = 1 : 4이고

a3 + b3 =
q

p
(p, q는서로소인자연수)

일때, (1)A의좌표, (2) p+ q를구하시오.

핵심발상 수평선 y = 3과로그함수의교점은밑을세제곱한 x좌표가된다. 길이의비를곧바로 x좌표차의
비로바꾼다.

상세해설
A는 y = 3과 y = log2 x의교점이므로

3 = log2 x ⇐⇒ x = 23 = 8.

따라서
A = (8, 3) .

같은방식으로 B = (a3, 3), C = (b3, 3)이다. 2 < a < b이므로 8 < a3 < b3이고세점은한직선위에서 A,B,C

순서로놓인다. 따라서길이는절댓값을따로쓸필요없이

AB = a3 − 8, BC = b3 − a3.

주어진비가 1 : 4이므로
a3 − 8

b3 − a3
=

1

4
.

즉
b3 − a3 = 4a3 − 32. (1)

또 a : b = 2 : 3이므로양의실수 k를두어

a = 2k, b = 3k

라둘수있다. (1)에대입하면
27k3 − 8k3 = 4 · 8k3 − 32,

19k3 = 32k3 − 32,

따라서
13k3 = 32, k3 =

32

13
.

이제
a3 + b3 = (2k)3 + (3k)3 = (8 + 27)k3 = 35 · 32

13
=

1120

13
.
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1120과 13은서로소이므로 q = 1120, p = 13이고

p+ q = 1133 .

숏컷 /시험장판단 비례식에 a = 2k, b = 3k를바로넣으면미지수가 k3하나로줄어계산이매우짧아집니
다.

채점포인트 교점 x = 8, a3, b3를얻는단계, 길이의비를차의비로바꾸는단계, a = 2k, b = 3k 치환이
각각핵심입니다.

최종답 A = (8, 3), p+ q = 1133

Blue Math 교재 연계 직접 연계는 약함. 수학 I의 로그함수 기본기이며, 간접적으로 Lecture 11「함수
그래프의응용」의교점좌표를식으로번역하는구조와연결됩니다.
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